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Sessione suppletiva

A riferito il piano ad un sistema di assi cartesiani ortogonali (Oxy), si consideri 'equazione:

xy+ px+qy+r=0.

Determinare sotto quali condizioni per i coefficienti p, g, 7 (non tutti nulli) essa rappresenta l'insieme di
due rette.
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[ 6 | L’equazione di secondo grado xy+ px+ gy+ r=0 ¢ I'equazione di una conica. Dall'applicazione dei de-
terminanti alla geometria analitica sappiamo che una conica ¢ degenere se il determinante della matrice
associata ¢ nullo, altrimenti la conica ¢ non degenere.
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Quindi 'equazione della conica xy+ px+ gy+ r= 0 rappresenta I'insieme di due rette se e solo se pg=r.
Infatti sostituendo la relazione pg= r nell’equazione della conica data questa diventa (x+ ¢@)( y+ p) =0 che
rappresenta 'equazione della coppia di rette parallele agli assi cartesiani: x=—ge y=—p.

Nel caso non si conosca I'applicazione dei determinanti alle coniche, il quesito puo essere risolto nel se-
guente modo.

X+ r
Se esprimiamo y in funzione di x, si ottiene y= — P e Si tratta di una funzione omografica che per
i : — __bxtpg
pq# r rappresenta un’iperbole equilatera, e che per pg=r diventa y= o con x+qg#0. Se
xXTdq

studiamo l'equazione nella forma y(x+ @) = — p(x+ @ < (x+ @(y+ p) =0, essa rappresenta 'equazione
della coppia di rette parallele agli assi cartesiani x=— ge y= — p. Abbiamo cosi ritrovato il risultato prece-
dentemente ottenuto.



